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VRAAG 1

Om bloedskenking te bevorder is 'n bloedskenkersentrum by 'n winkelsentrum gevestig. Die
tabel hieronder verskaf die daaglikse telling van bloedeenhede wat in TIEN dae deur die
mense by die winkelsentrum geskenk is.

Dae 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10
cenhede | 45 | 59 | 65 | 73 | 79 | 85 | 91 | 99 | 101 | 110
bloed

1.1.1 Bereken die gemiddelde van die eenhede bloed wat per dag oor die

tydperk van 10 dae geskenk is. (2)
807 vv
=2 807 Antwoord
10
1.1.2 Bepaal die standaardafwyking van die data. (2)
o = 19,45 v'v" Antwoord

1.1.3 Hoeveel dae was die aantal eenhede bloed wat by die winkelsentrum

geskenk is buite een standaardafwyking van die gemiddelde? (3)
Boonste limiet = 80,7 + 19,45 = 100,15 v gem+ 1SA

v gem-1SA
Onderste limiet = 80,7 — 19,45 = 61,25 v' Antwoord

(61,25;100,15)
Aantal dae =5

Slegs korrekte antwoord: volpunte, mits 1.1.1 en 1.1.2 albei korrek is
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1.2.1 Teken 'n mond- en snordiagram om die aantal eenhede bloed voor te stel wat

deur mense by die winkelsentrum geskenk is. (3)
Min = 45 v Min &
Q1=65 Maks
Median = 82 waardes
Q3=99 v Q1& Q3
Max = 110 v’ Mediaan &

skaal

Max
Min

20 45 8 85 60 65 70 75 8 8 9 95 100 105 10 15
Q,=65 Median=82 Q.=598
1.2.2 Beskryf die skeefheid van die data. Motiveer jou antwoord. (2)
Data is effens negatief skeef. v Anrwoord
Die gemiddelde is minder as die mediaan; 80,7 < 82 v Motivering

[12]
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VRAAG 2

Die tabel hieronder verteenwoordig die gewigsverlies en middellyfverlies van 10 deelnemers
wat aan 'n gewigsverlieskompetisie deelgeneem het.

Gewigsverlies
. 5 10 45 8 10 15 25 30 11 20
(inkg)
verlies om 10 15 7 12 17 20 40 45 20 35
middel (in kg)

'n Spreidiagram van bogenoemde resultate word hieronder getoon.

SPREIDIAGRAM

50
45 ®
40 .
2 =
£ b
2 30
z
E 23
£
g 20 o o
- :
1] 2
= 5
10 ° ! !
- L)
0 5 10 15 20 25 30 35 40 45
Gewigsverlies (in kg)
2.1 Identifiseer 'n uitskieter in die bostaande data. (2)
(45;7) v Antwoord
2.2  Bepaal die vergelyking van die kleinste-kwadrate-regressielyn vir die
data. (2)
A =16,98 v A4=1698
B =0,29 v B =0,29

y =0,29x + 16,98
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Indien 'n deelnemer in dieselfde tyd 21,2 kg verloor het. Voorspel die
middellyfverlies van hierdie deelnemer, korrek tot twee desimale plekke. (2)

y = 0,29x + 16,98
y =0,29(21,2) + 16,98

v Subst x = 21,2

y = 23,13 mm v" Antwoord
Trek die kleinste vierkantige regressielyn op die spreidingsdiagram hierbo
verskaf. (3)
v’ y-afsnit
SPREIDIAGRAM
55 (0;16,98)
50
45 P v (17,9 ;22,1)
. 40 ]
2 v geen x-
= 35 L 2 .
= afsnit
3
E
E
M
g -
. »
0 2 10 15 20 23 30 33 40 43 30 B B0
Gewigsverlies (in kg)
[8]
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VRAAG 3

In die diagram hieronder:

« AD is ‘n reguitlyn met die vergelyking y = —%x + 3.

« E enAisdie x — en y —afsnitte respektiewelik van AD.

» Die inklinasiehoek van AD is £3.

* Vanaf C(4; k) word ‘n lyn, ewewydig aan AD word getrek, wat die y —as by B sny.
* Lyn CD word getrek deur D(8; —3) en sny die x-as by F.

« Die inklinasiehoek van CD is 45°.

A

A 4

Y C(4d: k)

3.1 Bepaal die koordinate van A en E. 4)
A(0;3) v A(0;3)
E-x —afsnit;y = 0 v y=0
0=—3,43 v" Vereen-voudig
A v E (40)

x=4

E(4;0)

© SACAI KOPIEREG Bladsy 6 van 29 Blaai asb om



3.2 Toondatk = —7.

mep = tan45° =1

_k==3)
MoF ="y g
k+3=—4
k=-7
OF:

mep = tan45° =1

Ly=mx+c OR
—-3=(1)®8)+c
c=-11

y=x-—11
~k=x-11
k=4-11

nk=-7
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y—y1=m(x —x)
y+3=(1)(x—18)
y=x-—11

3.3  Bepaal die vergelyking van BC.

Gegee AD || BC, myp = mp,

© SACAI KOPIEREG

y—y1=m(x —xq)
y+7=(-3)@x-4

Bladsy 7 van 29

3)
v mcp=1
v" Sub ((8;-3)

v Sub (4:k)

OF

v mcp=1

v Subst (8;-3)

v Subst (4;k)

3)
\/mBC:_%

v’ Subst (4;-7)

v" Antwoord
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Bepaal of ADEF reghoekig is. Wys al jou berekeninge. 4)
mpr = tan45° =1 v mpr=1
3
mAD B 4 ‘/ mAD X mDF
Xm s = —ox 1 v#E-1
Myp X Mpyp = 4
3 v Gevolg-
Map X Mpp = ~2 + —1 trekking

~ ADEF is nie reghoekig nie.

Bereken die oppervlakte van ADEF. (5)
CF:

y=mx+c OR y—y; =m(x —xq)

-3=(08)+c y—(-3)=x-38

c=-11 y=x-—11

y=x-—11 v F(11;0)
F(11;0) vV EF =7

EF=11—-4=7

DF = \/(11 —8)2+ (0 (-3))° v DF =3V2

v" Korr. Subst in
DF = 32 oppv reél

1 v" Antwoord
Area = EEF - DF sin 45°

Area = %(7) (3\/5) (%)

21
Area = - or 10,5 eenheid?
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E;

Laat G 'n punt in die vierde kwadrant wees sodat CEDG 'n parallelogram vorm.

Bereken die koordinate van G.
E(4;0)

Hoeklyne van parm halveer mekaar.
Midpt CD: (22 ; =) = (6; -5)

2 72

- midpt EG= (6;-5) = (== ; 22) ..

x+4 y+0

. — =6 en —=-5
2 2

X = y =-10

~ G (8; —10)

OF:

Translasie:

Vanaf E na D x-waardes: 4
Vanaf D na G y-waardes: 7 af
G:(4+4;-3-7)

. G (8; —10)

OF:

C na E het dieselfde x-waardes, «~ EC L x — as
D en E behoort dieselfde x-waardes te hé omdat EC || DG,

Xg = 8
Vanaf D na G y-waardes: 7 afwaarts

~ G(8;—10)

Bladsy 9 van 29

(4)
CA vanaf 3.1

v midpt CD
waarde

v midpt EG
waarde

OF
v 4+4
v -3-7

vx=28

[23]

Blaai asb om



NSS MEI/JUNIE: WISKUNDE V2 NASIENRIGLYNE | 2024 g’/

VRAAG 4

&
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In die diagram word sirkel met middelpunt A en vergelyking x? + y% + 12x — 10y = —12 gegee.
AE is ewewydig aan die x-as en AH is loodreg op die x —as.

EF is ‘n raaklyn aan die sirkel sodat EF = v/95.

4.1

4.2

4.3

€

Bepaal die kodrdinate van A en die radius van die sirkel.

x% +12x + (6)> + y> — 10y + (5)> = =12+ 36 + 25

(x+6)2+ (y—5)%2 =49

A=(-6;5)

Radius= 7

Bepaal die vergelyking van die raaklyn aan die sirkel by punt H.

y=-2

Bepaal die kodrdinate van E.

EA = \/(\/ﬁ)z +(7)? ...Pythagoras

EA =12
E(—-6—-12;5)
= E(—18;5)
OF:

© SACAI KOPIEREG Bladsy 10 van 29

L
=

(5)

v (x+6)
v(y—5)

v 49

v A(-6;5)
vor=7

1)

v Antwoord
3)

v Gebruik
Pythagoras

v EA=12
v E(-18;5)

OF
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EA = \/(\/ﬁ)z +(7)? ...Pythagoras

EA =12

(12)2 = (x + 6)? + (5 — 5)?
144 = x?> + 12x + 36
x2+12x—108=0
(x—6)(x+18)=0
x=6 or x=-18

~ E(—18;5)

Bereken die grootte van FEA.

. 7
tan FEA = NCT
FEA = 35,69°
OF
sinFEA = 7

12
FEA = 35,69°
OF
cosFEA = E
12
FEA = 35,69°

© SACAI KOPIEREG
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E;

v' Gebruik
Pythagoras
v’ afstand-

formule
v E(-18;5)

(2)

v tan
verhouding

v" Antwoord

OF

v’ sin
verhouding
v" Antwoord
OF

v’ cos

verhouding
v" Antwoord
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‘n Sirkel met middelpunt B en met die vergelyking
(x + 10)? + (y — 5)? = k, raak intern aan sirkel A.

Bereken die waarde van k. (2)
A (-6 ; 5)
B (-10; 5)
AB =(=10+6)* + (5 - 5)” v AB=4

AB = 4 eenhede

rA_TB:AB

7—r=4

r=23

“k=7r2=09 v k=9

Sirkel A word om die x-as gereflekteer en 2 eenhede na regs transleer om 'n

nuwe sirkel met middelpunt P te vorm.

Skryf die vergelyking van sirkel P neer. (2)

(x+6—2)>+(y+5)?%=49 v (x+4)?

(x+4)>+ (y+5)>=49 v (y+5)?
[15]
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5.1

5.1.1

5.1.2

5.1.3
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&
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Indien 17 cos @ = —8 en 0° < 8 < 180°, bereken, sonder die gebruik van ‘n

sakrekenaar:

tan (360° — 0).

8
cosf = ——
17

y =(17)% = (8)?
y =15

tan (360° — ) = —tan¥6
—_ (1_5)
8
sin 26.
sin260 = 2sin6 cos 6
=2(3) (%)

240

289
sin(810° — 0).
sin(810° — ) = sin(90° — 6)

=cos 0

© SACAI KOPIEREG

Y

3)

\/COSHZ—E

17 \/y=15

Bladsy 13 van 29

v Antwoord

(3)
CAvanaf6.1.1
v’ |dentiteit
v'sin 0

v" Antwoord
(nie desimaal)

(3
v’ sin (90°-0)
v cos a

v" Antwoord
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5.2 Druk die volgende uit as 'n enkele trigonometriese verhouding. Die gebruik van

‘n sakrekenaar is nie toegelaat nie.

2 o sin(138°) - sin(48°)

sin(30° + x) cos x — cos(30° + x) sinx

2 (sin42°)(sin 48°)
= X
sin(30°+x —x) 1 — 2(—sin42°)?

_ 2 o sin 42° - cos 42°
~ sin30° " 1 — 2(sinZ42°)

sin 84°

% - cos 84°

= 2tan 84°
OF

2 (sin42°)(sin 48°)
= X
sin(30° + x — x) cos?318°

_ 2 o sin42° - cos42°
"~ sin30° cos 84°

sin 84°

% - cos 84°

2 tan 84°

5.3 Gegee:
2 sin 2x — cos? x — sin? x + cos 2x

- = 2sinx
2cosx —sinx

5.3.1 Vir watter waarde(s) van x is die identiteit ongedefinieerd?
Identity is ongedefineerd indien 2 cosx — sinx = 0

2cosx = sinx
sin x

COS X
tanx = 2

© SACAI KOPIEREG Bladsy 14 van 29

1 — 2sin?318°

(7)

v’ -sin 42°
v’ -sin 48°
v’ sin 30°
v cos 42°
v’ sin 84°
v 1

2

v/ 2 tan 84°

OF

v -sin 42°
v’ -sin 48°
v cos 42°
v’ sin 84°

v 1
2

v’ cos 84°
v’ 2 tan 84°

(4)

v 2 cos x —
sinx=20

vitanx =2

v'v" Antwoord
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x = 63,43°+ k-180°; keZ
of

x = 180° + 63,43° + k- 180°; keZ
x =243,43°+k-180°;k € Z

Bewys die identiteit volledig.

_ 2(2sinx cosx) — (cos® x + sin® x) + (1 — 2sin” x)

2cosx —sinx

LK

4sinxcosx —14+1—2sin%x

2cosx —sinx

_ 2sinx (cosx — sinx)

2cosx —sinx

= 2sinx

= RK

OF

LK

2(2sinx cosx) — cos? x — sin x + (cos? x + sin® x) — 2 sin® x

2cosx —sinx

4sinx cosx —2sin?x
2cosx —sinx

2sinx (cosx — sinx)

2cosx —sinx
= 2sinx

= RK
OF

LK - 2(2sinx cosx) — cos? x —sin® x + (2 cos® x — 1)
B 2 cosx — sinx

4 sin x cos x — cos? x —sin® x + 2 cos? x — (cos? x + sin? x)

2cosx —sinx

2sinx (cosx — sinx)

2cosx —sinx

= 2sinx

Bladsy 15 van 29

(5)

v 2sinxcos x

v (cos? x +

sin? x)
v'1—2sin?x

v

v

2sinx(cosx —

sin x)

OF

v (cos? x +

sin? x)

v 4 sin x cos x

v’ 4sin xCOSX -
2sin%x

v’ 2sinx

v (cos x —
sinx)

OF

v 2cos?x—1
v 4 sin x cos x
v (cos? x +
sin? x)

v 2sinx

v (cos x —
sinx)
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= RK

5.3.3 Vervolgens, of andersins, bepaal die waarde(s) van x sodanig dat
2 sin 2x — cos? x — sin? x + cos 2x = 4 cosx — 2sinx, as xe[—360°; 360°] 4)

2 sin 2x — cos? x — sin® x + cos 2x = 2(2 cos x — sinx)

2 sin 2x — cos? x — sin? x + cos 2x

2 cosx —sinx - v' Gemene faktor
2(2 cosx — sinx)
v' + beide kante

2cosx —sinx

s 2sinx =2 v’ 2 sin x=2
sinx =1 v -270°
EN 90°

xe{—270°;90°}
[29]
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VRAAG 6

Die onderstaande diagram toon die grafiek van f(x) = sin 2x, waar xe[—90°; 180°].

F 3

F 3

6.1 Skets die grafiek van g(x) = cos(x + 30°) op dieselfde assestelsel as hierbo

vir xe[—90°; 180°]. (4)
v v (-30°%;1)
v (60°,0)
(-30; 1)
/+\ ] v (1500’
X -1)
* -9 -60 -30 30 (60 : ,:,.:59 90 120 150 80 >
g v vorm
) | (150; 1)
-2
6.2 Bepaal die x-waarde(s) vir die snydingspunt van f en g, indien
xe[—90°; 180°]. (4)
f(x) =g(x) v sin(60° — x)
sin 2x = cos(x + 30°)
sin 2x = sin[90° — (x 4 30°)] v 20° + k.120°
v'v' Al DRIE
V.H.= 60° — x x —waardes
2x = 60° — x + k.360°; keZ of 2x = 180 — (60° — x) + k.360°; keZ
3x = 60° + k.360° x =120° + k.360°

x = 20° + k. 120° keZ
x€{20°; 120°; 140°}

© SACAI KOPIEREG Bladsy 17 van 29 Blaai asb om



NSS MEI/JUNIE: WISKUNDE V2 NASIENRIGLYNE | 2024 @

6.3 Gebruik jou grafiek en die waarde(s) bereken in 6.1 en bepaal die waarde(s)

van x so dat:
6.31 f'(x)=0,ifx>0 (2)
x =45° or x=135° v x = 45°
v x =135°
1
6.3.2 sinxcosx > Ecos(x + 30°) (5)
CAvanf6.1
2sinx cos x > cos(x + 30°)
v'sin 2x >
sin 2x > cos(x + 30°) cos(x + 30)

v (20°; v 120°)
xe(20°;120°) U (140°;180°]

v (140°
v 180°]
OF
20° < x <120° or 140° < x < 180°
[15]
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In die diagram is AT 'n vertikale toring.
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&
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A, B en C Ié in dieselfde horisontale vlak. Die hoogtehoek na die bokant van die toring

vanaf B is x en die hoogtehoek na die bokant van die toring vanaf C is 2x.

BAC = 2x.

B

7.1 Druk AC en AB uit in terme van x en h.

t ACT—AT
an _AC

"~ tan2x

tan ABT = AT
anASL =B

AB =

tan x

© SACAI KOPIEREG Bladsy 19 van 29

3)
v" Tan verhouding

v
h

" tan2x

AB =
tan x
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2
Vervolgens, bewys dat Opperviakte AABC = 252222

2tanx

1 .
Oppv AABC = > AB - ACsin BAC

0 AABC—l(h)<h)'2
ppv ~ 2 \tanx/ \tan 2x St ex

0 ABC — h? sin 2x
ppv AABC = sin 2x
2tanx -
CcoS 2x
0 AABC h?sin2x cos2x
= X
ppv 2tanx sin 2x
0 ABC - h? cos 2x
ppv "~ 2tanx

Bepaal die oppervlakte van AABC indien h = 12 en x = 32°.

(12)? cos 2(32)
2 tan(32)

Oppv AABC =

Oppv AABC = 50,51 eenhede?

© SACAI KOPIEREG Bladsy 20 van 29

E;

(4)

v' Korr subst in
koo formule

v’ tan 2x ident.

v’ x omgekeerdel

(2
v' Subst.

v" Antwoord

[9]
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VRAAG 8

8.1

Voltooi die volgende stelling korrek:

Die hoek tussen 'n raaklyn aan 'n sirkel en 'n koord getrek vanaf die kontakpunt

is. .. (2)
... gelyk aan 'n hoek in die teenoorgestelde sirkelsegment van v'v" Antwoord
die sirkel.

8.2 In die diagram:

* Q,R,SenTIéop die omtrek van die sirkel.

- ST=QT

* PSen PQ is raaklyne aan die sirkel by S en Q respektiewelik.
* PRAT is ‘n reguitlyn en sny die reguitlyn SQ in A.

8.2.1 Gee ‘n rede waarom PSQ = PQS. 2)
PS = PQ Vv R
~ PSQ =PQS ... zeteenoor=sye
OF
PSQ = PQS . . . Raaklyne vanaf gemeenskaplike punt buite
sirkel.
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8.2.2 Bewys dat QRS = 25;.
S; =05 ...2eteenoor = sye
R; =S5 ... Zein dieselfde segment
Q; = R, ... Zein dieselfde segment

QRS = Q3 + Q5 = 255

© SACAI KOPIEREG Bladsy 22 van 29

&
"

)

v S&R
v S&R

v S&R

[7]
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VRAAG 9

9.1  Gebruik die diagram om te bewys dat BOC = 2BAC. (5)
A

Konstruksie: Trek AO en verleng na D: v" Konstruksie

A, =B ... e teenoor = sye AO = OB (radii) v’ /e teenoor = sye
And 4, =C .... 2eteenoor = sye AO = OC (radii)
v buite £ = som t.o.
0, = A, + B . . . buite £ = som teenoorst binne 2’e van AAOB
0, = 24,
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0, = A, + C. .. buite £ = som teenoorst. binne 2’e van AAOC

o 02 - ZAZ

BOC = 01 + 02
BOC = 24, + 24,
BOC = 2BAC

9.2 In die diagram:

* O is die middelpunt van die sirkel.

* EF, die middellyn van die sirkel is verlang na A.

+ ABC is ‘n raaklyn aan die sirkel by B.

« COIBF

. F=x

9.2.1 Stel, metredes, DRIE ander hoeke gelyk aan x.

4+ = X . ... taaklyn-koord
,=x...2eto.=sye (BO = EO radi)
....ooreenk. z'e,BF || CO

o T
Il I
_E:J)

Il

=

© SACAI KOPIEREG Bladsy 24 van 29

E;

v BOC =2(4; + 4)

)

v S&R
v S&R
v S&R
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9.2.3

9.24
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Bepaal, met redes, 03 in terme van x.
0; = 2x ... 2 by mdp = 2x £ by omtrek
OF

0; = 2x ... Buite £ = som t.o0. binne 2z’e
Bewys dat D die middelpunt van BE is.
EBF =90° ... £ in semi-sirkel

~ D, =90° ... Ko-binne 2z'e ; BF||CO

~ 0D L BE

~ BD = DE . . .lyn vanaf middelpunt L op koord
Bewys dat BOEC 'n koordevierhoek is.
C=E=x...bewys

BOEC is koordevierhoek.
segment

.omgekeerde Z’e in dieselfde
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E;

(2)

v 2x
v R

(4)

V'S
v R

v S&R
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9.2.5 Bewys dat AABF ||| AAEB. (3)
In AABF en AAEB:
A = A ...gemeen v gemeen £
B, = E=x... bewys v/ 2de
~AFB = ABE...binne zevan N'e
v R
~ AABF ||| AAEB . .. H,H,H
9.2.6 Bewysdat 2ED.AB = AE.BF. 3)
EB  AE -di
BB =25 AABF ||| AAEB v" Verhou-ding
BF  AB
v Vereenv. y
EB.AB = BF .AE v EB = 2ED

But EB = 2.ED ... D is mdpt van EB

~ 2ED.AB = BF. AE

[22]
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In die diagram is ASPQ en ASQR gegee:

« TIéopSPenUopSQmetTU || PQ.

* VIéop SRmetUV || QR.
« AenBIléopSQmetAV || BR.
* SP =14 eenhede.

+ ST =8 eenhede.

* B is die middelpunt van UQ.

10.1 Bepaal, met redes, die verhouding van SV : VR.

TP = 14 — 8 = 6 eenhede

N4

SU

VR

ve

SU _ ST

uQ TP

CVRTTPC

SV

... eweredigheidstelling, UV || QR OF lyn |leen kant van A

...eweredigheidstelling TU || PQ OR lyn |leen kant van A

ST

© SACAI KOPIEREG
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(4)
v TP=6

v S&R

v S&R
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W
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Bepaal, met redes, die verhouding van BR : AV. 3)
222 =22  ASVA||| ASRB OF eweredigheidst. ; AVIBR OR lyn | v S&R
een sy van A
v SV +VR
RB _SV+VR 8+6 14 7
VAT sv 8 8 4 v
Toon dat 8UB = 3SU. 3)
SU_Sv_4 digheidst, UV || QR OR lyn | A Y SE&R
U0 VR 3 ...eweredigheidst, Q yn || een sy van
UB = BQ . .. gegee B midpt van UQ v UB = BQ
SU _ 4 _
UB 15 3 S SU_s8
UB 3
35U = 8UB
[10]
GROOT TOTAAL: [150]
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INFORMATION SHEET: MATHEMATICS

2
_ —bEVb" —4dac
2a
A = P(1+ni) A= P(1-ni) A=P(1-i)" A=P(+i)
T =a+(n-1)d S,J=§[2a+(n—l)d]
jr;]zarn—l S :c?(?‘ —1) : r£1 Sﬂ’,=i;—1{r~il
" r—1 l—r
F = (l+!) 1 P_xl—(l—l—:)
I 1
x+h X
Py — i LD~ ()
0 h
2 TCl+7Cz yl+y2
d= ,=X) (v, -y ;
‘\f ) Ya=n) [ 5 5
y=mx+c =y, =m(x-x, m= Y27 h m=tan{
X, =X,
(r—af +(r-b) =
In AABC: .a = _b = .c a? =b% +¢2 ~2be.cos A areaAABC:lab.sinC
sind sinB  sinC 2
sin(a + f1) = sina.cos f + cos a.sin f# sin(e — ) = sin @z.cos ff — cos ex.sin 3
cos(cx + ,3) = COS@.COos f —sine.sin f3 cos(cx— ﬂ) = COS &.Cos f +sin.sin ff
cos’ o —sin’ a
cos 2a ={1-2sin’ a sin 2a = 2sin a.cos &

2cos” a—1

¥= n o= n
P(A) % P(4 ot B) = P(4) + P(B) ~ P(4 and B)
HA G
P=a+bx b:z(x_f)(f;ﬂ
> -5

© SACAI KOPIEREG Bladsy 29 van 29 Einde van dokument



